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ǼΠǹΝǹΛǾΠΣΙΚǼ΢ ΠǹΝǼΛΛǹǻΙΚǼ΢ ǼΞǼΣǹ΢ǼΙ΢ 

Γ΄ ΣǹΞǾ΢ ǾΜǼΡǾ΢ΙΟΤ ΓǼΝΙΚΟΤ ΛΤΚǼΙΟΤ 

ΚǹΙ ǼΠǹΛ (ΟΜǹǻǹ Ǻ΄) 
ΠǹΡǹ΢ΚǼΤǾ 10 ΙΟΤΝΙΟΤ 2016   

  ǼΞǼΣǹǽΟΜǼΝΟ ΜǹΘǾΜǹ: 

ΜǹΘǾΜǹΣΙΚǹ ΚǹΙ ΢ΣΟΙΧǼΙǹ ΢ΣǹΣΙ΢ΣΙΚǾ΢ ΓǼΝΙΚǾ΢ ΠǹΙǻǼΙǹ΢ 

΢ΤΝΟΛΟ ΢ǼΛΙǻΩΝ: ΣǼ΢΢ǼΡΙ΢(4) 

 

ΘǼΜǹ ǹ 

ǹ1. ȃα απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ Ș παȡȐȖȦȖȠȢ ĲȘȢ ĲαυĲȠĲȚțȒȢ ıυȞȐȡĲȘıȘȢ f(x) x=  İȓȞαȚ 
f (x) 1′ = , ȖȚα țȐșİ x∈ . 

ΜκθΪįİμ 7  
 

ǹ2. ȆȩĲİ ȝȚα ıυȞȐȡĲȘıȘ f  ȜȑȖİĲαȚ ȖȞȘıȓȦȢ αȪȟȠυıα ıİ ȑȞα įȚȐıĲȘȝα ǻ ĲȠυ πİįȓȠυ 
ȠȡȚıȝȠȪ ĲȘȢ; 

ΜκθΪįİμ 4 
 
ǹ3. ȃα ȠȡȓıİĲİ ĲȠ İȪȡȠȢ R (țȪȝαȞıȘ) İȞȩȢ ıυȞȩȜȠυ παȡαĲȘȡȒıİȦȞ ȝȚαȢ πȠıȠĲȚțȒȢ 

ȝİĲαȕȜȘĲȒȢ.  ΜκθΪįİμ 4  
 
ǹ4. Να χαȡαțĲȘȡȓıİĲİ ĲȚȢ πȡȠĲȐıİȚȢ πȠυ αțȠȜȠυșȠȪȞ, γȡȐφȠȞĲαȢ ıĲȠ ĲİĲȡȐįȚȩ ıαȢ, 

įȓπȜα ıĲȠ γȡȐȝȝα πȠυ αȞĲȚıĲȠȚχİȓ ıİ țȐșİ πȡȩĲαıȘ, ĲȘ ȜȑȟȘ ΣωıĲό, αȞ Ș 

πȡȩĲαıȘ İȓȞαȚ ıωıĲȒ, Ȓ Λάθος, αȞ Ș πȡȩĲαıȘ İȓȞαȚ ȜαȞșαıȝȑȞȘ.  

 
α) ȅ ıυȞĲİȜİıĲȒȢ ȝİĲαȕȠȜȒȢ CV İȓȞαȚ αȞİȟȐȡĲȘĲȠȢ απȩ ĲȚȢ ȝȠȞȐįİȢ 

ȝȑĲȡȘıȘȢ. 
 

ί) ΑȞ A , B  İȓȞαȚ įȪȠ İȞįİȤȩȝİȞα İȞȩȢ įİȚȖȝαĲȚțȠȪ ȤȫȡȠυ Ω, ȝİ A B⊆ , 

ĲȩĲİ ȖȚα ĲȚȢ πȚșαȞȩĲȘĲȑȢ ĲȠυȢ ȚıȤȪİȚ P(A) P(B)> . 

     
ΰ) Η įȚȐȝİıȠȢ İȞȩȢ įİȓȖȝαĲȠȢ İπȘȡİȐȗİĲαȚ απȩ ĲȚȢ αțȡαȓİȢ παȡαĲȘȡȒıİȚȢ. 
 

į) Η παȡȐȖȦȖȠȢ ȝȚαȢ ıυȞȐȡĲȘıȘȢ f  ıĲȠ 
0x  İțφȡȐȗİȚ ĲȠȞ ȡυșȝȩ ȝİĲαȕȠȜȒȢ 

ĲȠυ y f(x)=  ȦȢ πȡȠȢ ĲȠ x , ȩĲαȞ 
0x x= .

 
 

İ) Ȉİ ȝȓα țαȞȠȞȚțȒ Ȓ πİȡȓπȠυ țαȞȠȞȚțȒ țαĲαȞȠȝȒ, πİȡȓπȠυ ĲȠ 95% ĲȦȞ 

παȡαĲȘȡȒıİȦȞ ȕȡȓıțİĲαȚ ıĲȠ įȚȐıĲȘȝα (x s, x s)− + , ȩπȠυ x  İȓȞαȚ Ș 

ȝȑıȘ ĲȚȝȒ țαȚ s İȓȞαȚ Ș ĲυπȚțȒ απȩțȜȚıȘ ĲȦȞ παȡαĲȘȡȒıİȦȞ. 

 
ΜκθΪįİμ 10 
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ΘǼΜǹ Ǻ 

ǻȓȞİĲαȚ Ș ıυȞȐȡĲȘıȘ f   ȝİ ĲȪπȠ
 

2f(x) x α, x , α 0.= + ∈ >  
 

 

Ǻ1. ΑȞ Ș ȖȡαφȚțȒ παȡȐıĲαıȘ ĲȘȢ f  įȚȑȡȤİĲαȚ απȩ ĲȠ ıȘȝİȓȠ Α(1,2), Ȟα ȕȡİȓĲİ ĲȠ α . 

ΜκθΪįİμ 4 

Ǻ2. ΓȚα α 3=  Ȟα ȕȡİȓĲİ ĲȘȞ İȟȓıȦıȘ ĲȘȢ İφαπĲȠȝȑȞȘȢ ĲȘȢ ȖȡαφȚțȒȢ παȡȐıĲαıȘȢ ĲȘȢ 
ıυȞȐȡĲȘıȘȢ f  ıĲȠ ıȘȝİȓȠ ĲȘȢ ȝİ ĲİĲȝȘȝȑȞȘ 0x 1= .  

ΜκθΪįİμ 7 

Ǻ3. ΓȚα α 3=  Ȟα ȕȡİȓĲİ Ĳα αțȡȩĲαĲα ĲȘȢ ıυȞȐȡĲȘıȘȢ f .    

ΜκθΪįİμ 6 

Ǻ4. ΓȚα α 3=  Ȟα υπȠȜȠȖȓıİĲİ ĲȠ ȩȡȚȠ 
f (x) 2

lim
x 1→

−
−x 1

 . 

ΜκθΪįİμ 8 

 

ΘǼΜǹ Γ 

Ȉİ ȑȞα țȠυĲȓ υπȐȡȤȠυȞ ıφαȓȡİȢ, ȐȜȜİȢ țȩțțȚȞȠυ țαȚ ȐȜȜİȢ ȝπȜİ ȤȡȫȝαĲȠȢ. ȀȐșİ 
ıφαȓȡα φȑȡİȚ ȑȞαȞ șİĲȚțȩ αțȑȡαȚȠ αȡȚșȝȩ. To πȜȒșȠȢ ĲȦȞ ıφαȚȡȫȞ ȝİ ȐȡĲȚȠ αȡȚșȝȩ 

İȓȞαȚ Ȝ țαȚ ĲȠ πȜȒșȠȢ ĲȦȞ ıφαȚȡȫȞ ȝİ πİȡȚĲĲȩ αȡȚșȝȩ İȓȞαȚ Ȝ+1. 

ǼπȚȜȑȖȠυȝİ ĲυȤαȓα ȝȚα ıφαȓȡα απȩ ĲȠ țȠυĲȓ țαȚ ȠȡȓȗȠυȝİ Ĳα İȞįİȤȩȝİȞα: 

A : «Ș ıφαȓȡα πȠυ İπȚȜȑȖȠυȝİ ȑȤİȚ ȐȡĲȚȠ αȡȚșȝȩ» 

Ȇ : «Ș ıφαȓȡα πȠυ İπȚȜȑȖȠυȝİ ȑȤİȚ πİȡȚĲĲȩ αȡȚșȝȩ» 

Ȁ : «Ș ıφαȓȡα πȠυ İπȚȜȑȖȠυȝİ ȑȤİȚ țȩțțȚȞȠ Ȥȡȫȝα» 

M : «Ș ıφαȓȡα πȠυ İπȚȜȑȖȠυȝİ ȑȤİȚ ȝπȜİ Ȥȡȫȝα». 
 

ǻȓȞİĲαȚ ȩĲȚ: 

• Η πȚșαȞȩĲȘĲα ĲȠυ İȞįİȤȠȝȑȞȠυ Ȇ  İȓȞαȚ  
26

P Ȇ
51

=( ) . 

• Η πȚșαȞȩĲȘĲα ĲȠυ İȞįİȤȠȝȑȞȠυ M A∩ İȓȞαȚ 
6

P M A
51

∩ =( ) . 

Γ1. α. ȃα απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ ıĲȠ țȠυĲȓ υπȐȡȤȠυȞ ıυȞȠȜȚțȐ 51 ıφαȓȡİȢ (ȝȠȞȐįİȢ 7). 

 ί. ȃα απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ ıĲȠ țȠυĲȓ υπȐȡȤȠυȞ 6 ȝπȜİ ıφαȓȡİȢ ȝİ ȐȡĲȚȠ αȡȚșȝȩ   

(ȝȠȞȐįİȢ 3). 

ΜκθΪįİμ 10 

Γ2. ΑȞ İπȚπȜȑȠȞ İȓȞαȚ ȖȞȦıĲȩ ȩĲȚ 
7

P Ȁ P Ȃ
10

=( ) ( ) , ĲȩĲİ 

α. Ȟα απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ ıĲȠ țȠυĲȓ πİȡȚȑȤȠȞĲαȚ 30 ȝπȜİ țαȚ 21 țȩțțȚȞİȢ ıφαȓȡİȢ  
(ȝȠȞȐįİȢ 6) 

 

ί. Ȟα ȕȡİȓĲİ ĲȘȞ πȚșαȞȩĲȘĲα Ș ıφαȓȡα πȠυ İπȚȜȑȖȠυȝİ Ȟα İȓȞαȚ ȝπȜİ ȝİ  
πİȡȚĲĲȩ αȡȚșȝȩ (ȝȠȞȐįİȢ 5) 

 

ΰ. Ȟα ȕȡİȓĲİ ĲȘȞ πȚșαȞȩĲȘĲα Ș ıφαȓȡα πȠυ İπȚȜȑȖȠυȝİ Ȟα İȓȞαȚ țȩțțȚȞȘ ȝİ  
πİȡȚĲĲȩ αȡȚșȝȩ (ȝȠȞȐįİȢ 4). 

ΜκθΪįİμ 15 
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ΘǼΜǹ ǻ 
 

ȇȦĲȒıαȝİ ĲȚȢ ȠȚțȠȖȑȞİȚİȢ ȝȚαȢ πȠȜυțαĲȠȚțȓαȢ Ȟα ȝαȢ πȠυȞ πȩıα παȚįȚȐ ȑȤİȚ Ș țαșİȝȚȐ. 

ȅȚ απαȞĲȒıİȚȢ ĲȠυȢ φαȓȞȠȞĲαȚ ıĲȠȞ παȡαțȐĲȦ πȓȞαțα: 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ǻ1. ΑȞ Ș įȚȐȝİıȠȢ ĲȠυ αȡȚșȝȠȪ ĲȦȞ παȚįȚȫȞ İȓȞαȚ
 
į 3= , Ȟα ȕȡİȓĲİ ĲȚȢ įυȞαĲȑȢ ĲȚȝȑȢ 

ĲȠυ ȝİȖȑșȠυȢ Ȟ  ĲȠυ įİȓȖȝαĲȠȢ. 
ΜκθΪįİμ 9 

ǻ2. ΑȞ Ȟ 12=  țαȚ Ș ȝȑıȘ ĲȚȝȒ ĲȠυ αȡȚșȝȠȪ ĲȦȞ παȚįȚȫȞ İȓȞαȚ 
8

x
3

= , ĲȩĲİ 

α. Ȟα ȕȡİȓĲİ ĲȘȞ ĲȚȝȒ  x6  (ȝȠȞȐįİȢ 5)  

ί. Ȟα țαĲαıțİυȐıİĲİ ĲȠ įȚȐȖȡαȝȝα ıυȤȞȠĲȒĲȦȞ (ȝȠȞȐįİȢ 2) țαȚ ĲȠ πȠȜȪȖȦȞȠ 
ıυȤȞȠĲȒĲȦȞ (ȝȠȞȐįα 1).  

ȉα įȚαȖȡȐȝȝαĲα Ȟα ȖȓȞȠυȞ ȝİ ıĲυȜȩ. 

 ΜκθΪįİμ 8  
 

ǻ3. ȂİĲȐ απȩ ȑȞα ȤȡȩȞȠ ȟαȞαȡȦĲȒıαȝİ ĲȚȢ ȓįȚİȢ ȠȚțȠȖȑȞİȚİȢ ȖȚα ĲȠ πȜȒșȠȢ ĲȦȞ 
παȚįȚȫȞ ĲȘȢ țαșİȝȚȐȢ. Η ȠȚțȠȖȑȞİȚα πȠυ įİȞ İȓȤİ παȚįȚȐ απȑțĲȘıİ įȓįυȝα țαȚ ȝȓα 
απȩ ĲȚȢ ȠȚțȠȖȑȞİȚİȢ πȠυ İȓȤİ ȑȞα παȚįȓ απȑțĲȘıİ țαȚ įİȪĲİȡȠ. ȈĲȚȢ υπȩȜȠȚπİȢ 
ȠȚțȠȖȑȞİȚİȢ Ƞ αȡȚșȝȩȢ ĲȦȞ παȚįȚȫȞ įİȞ ȝİĲαȕȜȒșȘțİ. ȃα ȕȡİȓĲİ ĲȘ ȝȑıȘ ĲȚȝȒ ĲȠυ 
αȡȚșȝȠȪ ĲȦȞ παȚįȚȫȞ πȠυ πȡȠțȪπĲİȚ απȩ ĲȚȢ ȞȑİȢ παȡαĲȘȡȒıİȚȢ. 

ΜκθΪįİμ 8 
 

 

 
 
 

ΑȡȚșȝȩȢ 
παȚįȚȫȞ 

xi  

ȅȚțȠȖȑȞİȚİȢ
Ȟ i  

0 1 

1 3 

2 1 

3 2

4 Ȟ5
 

x6  1 

ȈȊȃȅȁȅ Ȟ  
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ΟǻǾΓΙǼ΢  (ΰδα Ĳκυμ  İιİĲαακηΫθκυμ) 
 

1. ΢Ĳκ  İιυφυζζκ  Ȟα ȖȡȐȥİĲİ ĲȠ  İȟİĲαȗȩȝİȞȠ  ȝȐșȘȝα.  ΢Ĳκ  İıυφυζζκ  πΪθπ-
πΪθπ  Ȟα  ıυȝπȜȘȡȫıİĲİ Ĳα  αĲȠȝȚțȐ  ıαȢ ıĲȠȚȤİȓα .  ΢Ĳβθ αλξά  Ĳπθ 
απαθĲάıİυθ  ıαμ  Ȟα  ȖȡȐȥİĲİ  πȐȞȦ-πȐȞȦ  ĲȘȞ ȘȝİȡȠȝȘȞȓα  țαȚ ĲȠ 
İȟİĲαȗȩȝİȞȠ  ȝȐșȘȝα . Να  ηβθ  αθĲδΰλΪοİĲİ  Ĳα șȑȝαĲα  ıĲȠ  ĲİĲȡȐįȚȠ țαȚ  θα 
ηβ  ΰλΪοİĲİ πȠυșİȞȐ  ıĲȚȢ απαȞĲȒıİȚȢ ıαȢ ĲȠ ȩȞȠȝȐ  ıαȢ . 

2. ȃα ȖȡȐȥİĲİ ĲȠ ȠȞȠȝαĲİπȫȞυȝȩ ıαȢ ıĲȠ πȐȞȦ ȝȑȡȠȢ ĲȦȞ φȦĲȠαȞĲȚȖȡȐφȦȞ, 
αȝȑıȦȢ ȝȩȜȚȢ ıαȢ παȡαįȠșȠȪȞ. Συξσθ ıβηİδυıİδμ ıαμ πΪθπ ıĲα γΫηαĲα 
įİθ γα ίαγηκζκΰβγκτθ ıİ εαηέα πİλέπĲπıβ. ȀαĲȐ  ĲȘȞ  απȠȤȫȡȘıȒ  ıαȢ, 
Ȟα παȡαįȫıİĲİ ȝαȗȓ  ȝİ ĲȠ ĲİĲȡȐįȚȠ țαȚ  Ĳα φȦĲȠαȞĲȓȖȡαφα . 

3. ȃα  απαȞĲȒıİĲİ  ıĲκ  ĲİĲλΪįδσ  ıαμ  ıİ  ȩȜα  Ĳα  șȑȝαĲα  ησθκ  ȝİ  ȝπȜİ  Ȓ  ησθκ 
ȝİ  ȝαȪȡȠ ıĲυȜȩ ȝİ ȝİȜȐȞȚ  πȠυ  įİȞ ıȕȒȞİȚ .  

4. ȀȐșİ απȐȞĲȘıȘ İπȚıĲȘȝȠȞȚțȐ  ĲİțȝȘȡȚȦȝȑȞȘ İȓȞαȚ  απȠįİțĲȒ. 
5. ǻȚȐȡțİȚα  İȟȑĲαıȘȢ: ĲȡİȚȢ  (3) ȫȡİȢ ȝİĲȐ  ĲȘ įȚαȞȠȝȒ  ĲȦȞ φȦĲȠαȞĲȚȖȡȐφȦȞ . 
6. ΧȡȩȞȠȢ įυȞαĲȒȢ απȠȤȫȡȘıȘȢ : 18.30  

 
΢ǹ΢  ǼΤΧΟΜǹ΢ΣǼ KǹΛǾ  ǼΠΙΣΤΧΙǹ   

 
ΣǼΛΟ΢ ΜǾΝΤΜǹΣΟ΢ 

 
 
 
 
 
 
 


