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ΚǹΙ ǼΠǹΛ (ΟΜǹǻǹ Ǻ΄) 
ΠǹΡǹ΢ΚǼΤǾ 20 ΜǹΪΟΤ 2016   

  ǼΞǼΣǹǽΟΜǼΝΟ ΜǹΘǾΜǹ: 

ΜǹΘǾΜǹΣΙΚǹ ΚǹΙ ΢ΣΟΙΧǼΙǹ ΢ΣǹΣΙ΢ΣΙΚǾ΢ ΓǼΝΙΚǾ΢ ΠǹΙǻǼΙǹ΢ 

΢ΤΝΟΛΟ ΢ǼΛΙǻΩΝ: ΣǼ΢΢ǼΡΙ΢(4) 

 

ΘǼΜǹ ǹ 

ǹ1. ǹȞ A țαȚ A′ İȓȞαȚ įȪȠ ıυȝπȜȘȡȦȝαĲȚțȐ İȞįİȤȩȝİȞα İȞȩȢ įİȚȖȝαĲȚțȠȪ ȤȫȡȠυ Ω 
Ȟα απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ ȖȚα ĲȚȢ πȚșαȞȩĲȘĲȑȢ ĲȠυȢ ȚıȤȪİȚ: 

 

P(A ) 1 P(A)′ = − . 

ΜκθΪįİμ 7 
 

ǹ2. ȃα įȫıİĲİ ĲȠȞ ȠȡȚıȝȩ ĲȘȢ įȚαȝȑıȠυ (į) İȞȩȢ įİȓȖȝαĲȠȢ Ȟ παȡαĲȘȡȒıİȦȞ.  
ΜκθΪįİμ 4 

 

ǹ3. ΈıĲȦ f  ȝȓα ıυȞȐȡĲȘıȘ ȝİ πİįȓȠ ȠȡȚıȝȠȪ ĲȠ ǹ. ȆȩĲİ Ȝȑȝİ ȩĲȚ Ș ıυȞȐȡĲȘıȘ f  

παȡȠυıȚȐȗİȚ ĲȠπȚțȩ İȜȐȤȚıĲȠ ıĲȠ 0x A∈ ;  
ΜκθΪįİμ 4  

 
ǹ4. Να χαȡαțĲȘȡȓıİĲİ ĲȚȢ πȡȠĲȐıİȚȢ πȠυ αțȠȜȠυșȠȪȞ, γȡȐφȠȞĲαȢ ıĲȠ ĲİĲȡȐįȚȩ ıαȢ, 

įȓπȜα ıĲȠ γȡȐȝȝα πȠυ αȞĲȚıĲȠȚχİȓ ıİ țȐșİ πȡȩĲαıȘ, ĲȘ ȜȑȟȘ ΣωıĲό, αȞ Ș 

πȡȩĲαıȘ İȓȞαȚ ıωıĲȒ, Ȓ Λάθος, αȞ Ș πȡȩĲαıȘ İȓȞαȚ ȜαȞșαıȝȑȞȘ.  

 

α) ǹȞ ǹ țαȚ Ǻ İȓȞαȚ įȪȠ İȞįİȤȩȝİȞα İȞȩȢ įİȚȖȝαĲȚțȠȪ ȤȫȡȠυ Ω  ȝİ ǹ Ǻ⊆ , 

ĲȩĲİ ȖȚα ĲȚȢ πȚșαȞȩĲȘĲȑȢ ĲȠυȢ ȚıȤȪİȚ P(A) P(Ǻ)≤ . 

 
ί) ȅ ıĲαșȝȚıȝȑȞȠȢ αȡȚșȝȘĲȚțȩȢ ȝȑıȠȢ Ȓ ıĲαșȝȚțȩȢ ȝȑıȠȢ İȓȞαȚ ȝȑĲȡȠ 

įȚαıπȠȡȐȢ.   
   

ΰ) ǹȞ ȠȚ ıυȞαȡĲȒıİȚȢ f  țαȚ g  
İȓȞαȚ παȡαȖȦȖȓıȚȝİȢ, ĲȩĲİ ȚıȤȪİȚ ȩĲȚ:  

 

(f(x) g(x)) f (x)g(x) f(x)g (x)′ ′ ′⋅ = + . 

 
į) ȉȠ ȡαȕįȩȖȡαȝȝα ȤȡȘıȚȝȠπȠȚİȓĲαȚ ȖȚα ĲȘ ȖȡαφȚțȒ παȡȐıĲαıȘ ĲȦȞ ĲȚȝȫȞ 

ȝȚαȢ πȠȚȠĲȚțȒȢ ȝİĲαȕȜȘĲȒȢ. 
  

 

İ) ǹȞ ȝȓα ıυȞȐȡĲȘıȘ f  İȓȞαȚ παȡαȖȦȖȓıȚȝȘ ıİ ȑȞα įȚȐıĲȘȝα ǻ țαȚ ȚıȤȪİȚ 
f (x) 0′ >  ȖȚα țȐșİ İıȦĲİȡȚțȩ ıȘȝİȓȠ ĲȠυ ǻ, ĲȩĲİ Ș f  İȓȞαȚ ȖȞȘıȓȦȢ 
φșȓȞȠυıα ıĲȠ ǻ. 

 
ΜκθΪįİμ 10 
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ΘǼΜǹ Ǻ 

ǻȓȞİĲαȚ Ș ıυȞȐȡĲȘıȘ f   ȝİ ĲȪπȠ 
x 5

f(x) x 6x 1, x .
3 2

3
2= − + − ∈\

 

 

Ǻ1. ȃα ȕȡİȓĲİ Ĳα αțȡȩĲαĲα ĲȘȢ ıυȞȐȡĲȘıȘȢ f .  
ΜκθΪįİμ 9 

 
Ǻ2. ȃα ȕȡİȓĲİ ĲȘȞ İȟȓıȦıȘ ĲȘȢ İφαπĲȠȝȑȞȘȢ ĲȘȢ ȖȡαφȚțȒȢ παȡȐıĲαıȘȢ ĲȘȢ 

ıυȞȐȡĲȘıȘȢ f
 
ıĲȠ ıȘȝİȓȠ ĲȘȢ A(0,f(0)) . 

ΜκθΪįİμ 8 

Ǻ3. ȃα υπȠȜȠȖȓıİĲİ ĲȠ ȩȡȚȠ 
f (x) 12

lim
x 1
΄

→
−
+x 1-

 . 

ΜκθΪįİμ 8 

 
ΘǼΜǹ Γ 

 

ȂİĲαȟȪ ĲȦȞ ȠȚțȠȖİȞİȚȫȞ ȝİ Ĳȡȓα παȚįȚȐ İπȚȜȑȖȠυȝİ ĲυȤαȓα ȝȓα ȠȚțȠȖȑȞİȚα țαȚ 
İȟİĲȐȗȠυȝİ Ĳα παȚįȚȐ ĲȘȢ ȦȢ πȡȠȢ ĲȠ φȪȜȠ țαȚ ȦȢ πȡȠȢ ĲȘ ıİȚȡȐ ȖȑȞȞȘıȒȢ ĲȠυȢ. 
 
Γ1. ȃα πȡȠıįȚȠȡȓıİĲİ ĲȠ įİȚȖȝαĲȚțȩ ȤȫȡȠ Ω  ĲȠυ πİȚȡȐȝαĲȠȢ ȤȡȘıȚȝȠπȠȚȫȞĲαȢ ȑȞα 

įİȞįȡȠįȚȐȖȡαȝȝα. 
ΜκθΪįİμ 4 

Γ2. ȃα παȡαıĲαșȠȪȞ ȝİ αȞαȖȡαφȒ ĲȦȞ ıĲȠȚȤİȓȦȞ ĲȠυȢ Ĳα İȞįİȤȩȝİȞα πȠυ 
πȡȠıįȚȠȡȓȗȠȞĲαȚ απȩ ĲȘȞ αȞĲȓıĲȠȚȤȘ ȚįȚȩĲȘĲα: 
 
A: «Ĳo πȡȫĲȠ παȚįȓ İȓȞαȚ țȠȡȓĲıȚ»  

Ǻ: «Ƞ αȡȚșȝȩȢ ĲȦȞ țȠȡȚĲıȚȫȞ υπİȡȕαȓȞİȚ ĲȠȞ αȡȚșȝȩ ĲȦȞ αȖȠȡȚȫȞ»  

Γ: «Ĳα įȪȠ πȡȫĲα παȚįȚȐ İȓȞαȚ ĲȠυ ȓįȚȠυ φȪȜȠυ».  

ΜκθΪįİμ 6 

Γ3. ȊπȠșȑĲȠυȝİ ȩĲȚ Ƞ įİȚȖȝαĲȚțȩȢ ȤȫȡȠȢ Ω  απȠĲİȜİȓĲαȚ απȩ ȚıȠπȓșαȞα απȜȐ 
İȞįİȤȩȝİȞα.  
α) ȃα υπȠȜȠȖȓıİĲİ ĲȘȞ πȚșαȞȩĲȘĲα ĲȦȞ παȡαțȐĲȦ İȞįİȤȠȝȑȞȦȞ:  

 
ǻ A B Ǽ A B, ǽ Γ Ǽ, = = = −∩ ∪ .

 
(ȝȠȞȐįİȢ 9 )

 

 
ί) ȃα υπȠȜȠȖȓıİĲİ ĲȘȞ πȚșαȞȩĲȘĲα ĲȦȞ παȡαțȐĲȦ İȞįİȤȠȝȑȞȦȞ:  

 
 Ǿ: «įİȞ πȡαȖȝαĲȠπȠȚİȓĲαȚ țαȞȑȞα απȩ Ĳα ǹ,Ǻ»  

 Θ: «πȡαȖȝαĲȠπȠȚİȓĲαȚ αțȡȚȕȫȢ ȑȞα απȩ Ĳα ǹ,Ǻ».  

(ȝȠȞȐįİȢ 6 )
 

ΜκθΪįİμ 15   
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ΘǼΜǹ ǻ 

 

ȅȚ ȤȡȩȞȠȚ (ıİ ȜİπĲȐ) πȠυ ȤȡİȚȐıĲȘțαȞ Ȟ υπȠȜȠȖȚıĲȑȢ ȖȚα Ȟα ĲȡȑȟȠυȞ ȑȞα πȡȩȖȡαȝȝα, 

ȑȤȠυȞ ȠȝαįȠπȠȚȘșİȓ ıİ 4 ȚıȠπȜαĲİȓȢ țȜȐıİȚȢ πȜȐĲȠυȢ c, ȩπȦȢ ıĲȠȞ παȡαțȐĲȦ 

πȓȞαțα: 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ǻ1. ȃα απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ
 
c 4= . 

ΜκθΪįİμ 4  

ǻ2. ǹȞ Ș ȝȑıȘ ĲȚȝȒ ĲȦȞ ȤȡȩȞȦȞ İȓȞαȚ x 14,=
 
Ȟα απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ Ȟ 5=4

 (ȝȠȞȐįİȢ 4) 

țαȚ ıĲȘ ıυȞȑȤİȚα Ȟα ȝİĲαφȑȡİĲİ ıĲȠ ĲİĲȡȐįȚȩ ıαȢ ĲȠȞ παȡαπȐȞȦ πȓȞαțα 
țαĲȐȜȜȘȜα ıυȝπȜȘȡȦȝȑȞȠ (ȝȠȞȐįİȢ 2). 

 ΜκθΪįİμ 6  
 

ǻ3. ǹȞ ȠȚ παȡαĲȘȡȒıİȚȢ İȓȞαȚ ȠȝȠȚȩȝȠȡφα țαĲαȞİȝȘȝȑȞİȢ ıİ țȐșİ țȜȐıȘ, Ȟα ȕȡİȓĲİ 
πȩıȠȚ υπȠȜȠȖȚıĲȑȢ ȤȡİȚȐıĲȘțαȞ ĲȠυȜȐȤȚıĲȠȞ 9 ȜİπĲȐ ȖȚα Ȟα ĲȡȑȟȠυȞ ĲȠ 
πȡȩȖȡαȝȝα. 

ΜκθΪįİμ 5 
 

ǻ4. ȃα απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ Ș ĲυπȚțȒ απȩțȜȚıȘ ĲȦȞ ȤȡȩȞȦȞ İȓȞαȚ s=4 țαȚ Ȟα İȟİĲȐıİĲİ αȞ 

ĲȠ įİȓȖȝα ĲȦȞ ȤȡȩȞȦȞ İȓȞαȚ ȠȝȠȚȠȖİȞȑȢ. 
ΜκθΪįİμ 6 

ǻ5. ǹȞĲȚțαșȚıĲȠȪȝİ ĲȠȞ İπİȟİȡȖαıĲȒ țȐșİ υπȠȜȠȖȚıĲȒ ȝİ ȑȞαȞ ĲαȤȪĲİȡȠ țαȚ 
ȕȡȓıțȠυȝİ ȩĲȚ țȐșİ υπȠȜȠȖȚıĲȒȢ ĲȡȑȤİȚ Ĳȫȡα ĲȠ πȡȩȖȡαȝȝα ıĲȠ 80% ĲȠυ 
ȤȡȩȞȠυ πȠυ ȤȡİȚαȗȩĲαȞ πȡȚȞ. ȃα İȟİĲȐıİĲİ ȦȢ πȡȠȢ ĲȘȞ ȠȝȠȚȠȖȑȞİȚα  ĲȠ 
țαȚȞȠȪȡȖȚȠ įİȓȖȝα ȤȡȩȞȦȞ. 

ΜκθΪįİμ 4 

 

 

 

ΧȡȩȞȠȢ 
(ıİ ȜİπĲȐ) 

ȀİȞĲȡȚțȒ ȉȚȝȒ 

xi
  

ȈυȤȞȩĲȘĲα 

Ȟ i
 

[8 ,     )  20 

[  ,      ) 14 15 

[  ,      )  10 

[  ,      )  Ȟ4
 

ȈȊȃȅȁȅ  Ȟ=......... 
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ΟǻǾΓΙǼ΢  (ΰδα Ĳκυμ  İιİĲαακηΫθκυμ) 
 

1. ΢Ĳκ  İιυφυζζκ  Ȟα ȖȡȐȥİĲİ ĲȠ  İȟİĲαȗȩȝİȞȠ  ȝȐșȘȝα.  ΢Ĳκ  İıυφυζζκ  πΪθπ-
πΪθπ  Ȟα  ıυȝπȜȘȡȫıİĲİ Ĳα  αĲȠȝȚțȐ  ıαȢ ıĲȠȚȤİȓα .  ΢Ĳβθ αλξά  Ĳπθ 
απαθĲάıİυθ  ıαμ  Ȟα  ȖȡȐȥİĲİ  πȐȞȦ-πȐȞȦ  ĲȘȞ ȘȝİȡȠȝȘȞȓα  țαȚ ĲȠ 
İȟİĲαȗȩȝİȞȠ  ȝȐșȘȝα . Να  ηβθ  αθĲδΰλΪοİĲİ  Ĳα șȑȝαĲα  ıĲȠ  ĲİĲȡȐįȚȠ țαȚ  θα 
ηβ  ΰλΪοİĲİ πȠυșİȞȐ  ıĲȚȢ απαȞĲȒıİȚȢ ıαȢ ĲȠ ȩȞȠȝȐ  ıαȢ . 

2. ȃα ȖȡȐȥİĲİ ĲȠ ȠȞȠȝαĲİπȫȞυȝȩ ıαȢ ıĲȠ πȐȞȦ ȝȑȡȠȢ ĲȦȞ φȦĲȠαȞĲȚȖȡȐφȦȞ, 
αȝȑıȦȢ ȝȩȜȚȢ ıαȢ παȡαįȠșȠȪȞ. Συξσθ ıβηİδυıİδμ ıαμ πΪθπ ıĲα γΫηαĲα 
įİθ γα ίαγηκζκΰβγκτθ ıİ εαηέα πİλέπĲπıβ. ȀαĲȐ  ĲȘȞ  απȠȤȫȡȘıȒ  ıαȢ, 
Ȟα παȡαįȫıİĲİ ȝαȗȓ  ȝİ ĲȠ ĲİĲȡȐįȚȠ țαȚ  Ĳα φȦĲȠαȞĲȓȖȡαφα . 

3. ȃα  απαȞĲȒıİĲİ  ıĲκ  ĲİĲλΪįδσ  ıαμ  ıİ  ȩȜα  Ĳα  șȑȝαĲα  ησθκ  ȝİ  ȝπȜİ  Ȓ  ησθκ 
ȝİ  ȝαȪȡȠ ıĲυȜȩ ȝİ ȝİȜȐȞȚ  πȠυ  įİȞ ıȕȒȞİȚ .  

4. ȀȐșİ απȐȞĲȘıȘ İπȚıĲȘȝȠȞȚțȐ  ĲİțȝȘȡȚȦȝȑȞȘ İȓȞαȚ  απȠįİțĲȒ. 
5. ǻȚȐȡțİȚα  İȟȑĲαıȘȢ: ĲȡİȚȢ  (3) ȫȡİȢ ȝİĲȐ  ĲȘ įȚαȞȠȝȒ  ĲȦȞ φȦĲȠαȞĲȚȖȡȐφȦȞ . 
6. ΧȡȩȞȠȢ įυȞαĲȒȢ απȠȤȫȡȘıȘȢ : 10.30 π.ȝ. 

 
΢ǹ΢  ǼΤΧΟΜǹ΢ΣǼ KǹΛǾ  ǼΠΙΣΤΧΙǹ   

 
ΣǼΛΟ΢ ΜǾΝΤΜǹΣΟ΢ 

 
 
 
 
 
 
 


