
ΑƕΧΗ 1ΗƗ ƗΕƏƍεΑƗ- ε΄ ƉƗƔƉƕƍƑάƑ 

ƘΕƏƓƗ 1ΗƗ ΑƔƓ 4 ƗΕƏƍεΕƗ 

ƔƆƑƉƏƏƆεƍƎƉƗ ƉƒƉƘƆƗƉƍƗ 
ƋƐƉƕƋƗƍάƑ ƎƆƍ ƉƗƔƉƕƍƑάƑ  ƉƔƆƈƈƉƏƐƆƘƍƎάƑ ƏƙƎƉƍάƑ 

(ƓƐƆεƆ Ɔ΄) 
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ƉƒƉƘƆƊƓƐƉƑƓ  ƐƆƌƋƐƆ : ƐƆƌƋƐƆƘƍƎƆ ƍ 

ƉƗƔƉƕƍƑƆ   

ƗƙƑƓƏƓ  ƗƉƏƍεάƑ :  ƘƉƗƗƉƕƍƗ  (4) 

ƌƉƐƆ A  

Ɔ1. ƘƬ ƱƯƱΣƟƩƨƵƤƬ  ƨƾƲƱƳ ƵƺƯ ƵƬΣƿƯ ΣƢƤƳ πƱƴƱƵƬƭơƳ 
ΣƨƵƤƥƮƪƵơƳ ;  

                     ƐƱƯƟƧƨƳ 5 
A2. ƑƤ ƸƤƲƤƭƵƪƲƢƴƨƵƨ  ƵƬƳ πƲƱƵƟƴƨƬƳ πƱƶ ƤƭƱƮƱƶƫƱƾƯ 

ƦƲƟƷƱƯƵƤƳ  ƴƵƱ ƵƨƵƲƟƧƬƽ ƴƤƳ , ƧƢπƮƤ ƴƵƱ ƦƲƟΣΣƤ πƱƶ 
ƤƯƵƬƴƵƱƬƸƨƢ  ƴƨ ƭƟƫƨ πƲƽƵƤƴƪ , Ƶƪ ƮƠưƪ ƗƺƴƵƽ , ƤƯ ƪ 
πƲƽƵƤƴƪ ƨƢƯƤƬ ƴƺƴƵơ ơ Ƶƪ ƮƠưƪ ƏƟƫƱƳ , ƤƯ ƪ πƲƽƵƤƴƪ 
ƨƢƯƤƬ ƮƤƯƫƤƴΣƠƯƪ .  

Ƥ) Η ΣƠƴƪ ƵƬΣơ ƨưƤƲƵƟƵƤƬ Ƥπƽ ƽƮƨƳ ƵƬƳ ƵƬΣƠƳ ΣƢƤƳ ΣƨƵƤƥƮƪƵơƳ.  
                                                          (ƐƱƯ .  2)     

    ƥ)ΑƯ  lim௫՜௫బ ݂ሺݔሻ ൌ ℓଵ ƭƤƬ lim௫՜௫బ ݃ሺݔሻ ൌ ℓଶ, ƽπƱƶ ℓଵ, ℓଶ א Թ , ƵƽƵƨ  lim௫՜௫బሾ݂ሺݔሻ ൅ ݃ሺݔሻሿ ൌ ℓଵ · ℓଶ        

(ƐƱƯ .  2)  

Ʀ) ƓƬ πƱƬƱƵƬƭƠƳ ΣƨƵƤƥƮƪƵƠƳ  ƧƬƤƭƲƢƯƱƯƵƤƬ  ƴƨ ƧƬƤƭƲƬƵƠƳ   
     ƭƤƬ ƴƶƯƨƸƨƢƳ .      

(ƐƱƯ .  2) 

    Ƨ) ΑƯ ΣƢƤ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ f ƨƢƯƤƬ ƴƶƯƨƸơƳ ƴƵƱ ݔ଴, ƵƽƵƨ ƵƱ ݔ଴   
    ƤƯơƭƨƬ  ƴƵƱ πƨƧƢƱ ƱƲƬƴΣƱƾ ƵƪƳ .                       

(ƐƱƯ .  2)     

ƨ) ƘƱ ƱƲƬƴΣƠƯƱ  ƱƮƱƭƮơƲƺΣƤ  ΣƢƤƳ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪƳ ΣπƱƲƨƢ ƯƤ 
ƨƢƯƤƬ ƤƲƯƪƵƬƭƽƳ ƤƲƬƫΣƽƳ .          

          (ƐƱƯ .  2)         
                               ƐƱƯƟƧƨƳ 10          

 



ΑƕΧΗ 2ΗƗ ƗΕƏƍεΑƗ- ε΄ ƉƗƔƉƕƍƑάƑ 

ƘΕƏƓƗ 2ΗƗ ΑƔƓ 4 ƗΕƏƍεΕƗ 

A3. ƑƤ ΣƨƵƤƷƠƲƨƵƨ ƴƵƱ ƵƨƵƲƟƧƬƽ ƴƤƳ ƭƤƬ ƯƤ ƴƶΣπƮƪƲƿƴƨƵƨ ƴƺƴƵƟ ƵƬƳ   
ƬƴƽƵƪƵƨƳ. 
Ƥ) ሺ݂ · ݃ሻᇱሺݔሻ ൌ  ڮ

ƥ) ሺݔߥ߭ߪሻᇱ ൌ  ڮ

Ʀ) ׬ ݁௫݀ݔ ൌ ఉ௔ڮ   

Ƨ) ሺ݈݊ݔሻᇱ ൌ ݔ     ,ڮ ൐ Ͳ 

ƨ)  ׬ ͳ݀ݔ ൌ ఉ௔ڮ                   

                      ƐƱƯƟƧƨƳ 10 

ƌƉƐƆ B 
εƢƯƨƵƤƬ ƪ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ ݂ ׷ Թ ՜Թ Σƨ ƵƾπƱ :  

݂ሺݔሻ ൌ ൞͵ܽ െ ݔ    ,ݔʹ ൏ ߚʹ͵ െ Ͷ,       ݔ ൌ ଶݔ ͵ െ ͻݔ െ ͵ ݔ      , ൐ ͵ 

ƽπƱƶ ܽ, ߚ א  Թ.
 

Ƈ1. ƑƤ ƥƲƨƫƨƢ ƵƱ  lim௫՜ଷష ݂ሺݔሻ.  

     ƐƱƯƟƧƨƳ 3 
Ƈ2. ƑƤ ƥƲƨƫƨƢ ƵƱ  lim௫՜ଷశ ݂ሺݔሻ. 

     ƐƱƯƟƧƨƳ 6 
Ƈ3. ƑƤ ƥƲƨƫƱƾƯ ƱƬ ƵƬΣƠƳ ƵƺƯ  ܽ, ƿƴƵƨ ƪ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ ݂ ƯƤ ,ߚ  

ƨƢƯƤƬ ƴƶƯƨƸơƳ ƴƵƱ ݔ଴ ൌ ͵.    
    ƐƱƯƟƧƨƳ 10 

B4. ΓƬƤ ܽ ൌ Ͷ ƭƤƬ ߚ ൌ ͷ ƪ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ ƦƢƯƨƵƤƬ: ݂ሺݔሻ ൌ ൝ͳʹ െ ݔ,   ͸,  ݔʹ ൅ ͵    , ݔ          ൏ ݔ         ͵ ൌ ݔ                ͵ ൐ ͵          
 
ƑƤ ƶπƱƮƱƦƬƴƵƱƾƯ ƱƬ ƵƬΣƠƳ: ݂ሺͲሻ, ݂ሺͳሻ, ݂ሺ͵ሻ, ݂ሺͶሻ, ݂ሺͷሻ ƭƤƬ ƯƤ 
ƥƲƨƫƨƢ ƪ ƧƬƟΣƨƴƱƳ ƤƶƵƿƯ. 

      ƐƱƯƟƧƨƳ 6 
 
 
 
 



ΑƕΧΗ 3ΗƗ ƗΕƏƍεΑƗ- ε΄ ƉƗƔƉƕƍƑάƑ 

ƘΕƏƓƗ 3ΗƗ ΑƔƓ 4 ƗΕƏƍεΕƗ 

ƌƉƐƆ ƈ   
ƗƵƱƯ πƤƲƤƭƟƵƺ  πƢƯƤƭƤ ƷƤƢƯƱƯƵƤƬ ƱƬ ƪΣƠƲƨƳ ƤπƱƶƴƢƤƳ  50 
ΣƤƫƪƵƿƯ ƵƪƳ ε΄ ƵƟưƪƳ ƨƯƽƳ ΕƴπƨƲƬƯƱƾ  ΕƔΑ .Ə . ƭƤƵƟ ƵƱƯ 
ΣơƯƤ ƐƟƲƵƬƱ :  

ƋΣƠƲƨƳ 

ƤπƱƶƴƢƤƳ 

ƎƠƯƵƲƱ 
ƎƮƟƴƪƳ ࢏ࣄ 

ƗƶƸƯƽƵƪƵƤ  ࢏ࣇ 
ƗƸƨƵƬƭơ 

ƗƶƸƯƽƵƪƵƤ࢏ࢌ %  

ƆƫƲƱƬƴƵƬƭơ 
ƗƸƨƵƬƭơ 

ƗƶƸƯƽƵƪƵƤ  % ࢏ࡲ 

 ࢏ࣇ࢏ࣄ
ሾ૙ –  ૛ሻ ͳ  

 
  ሾ૛ –  ૝ሻ ͵ ͳͲ 

 
  ሾ૝ –  ૟ሻ ͷ ͳʹ 

 
  ሾ૟ –  ૡሻ ͹     ͺ 

 
  ሾૡ –  ૚૙ሻ ͻ ܽ 

 
  

     
ƗƙƑƓƏƆ 

ࣇ  ൌ ૞૙ 
 

  

 
ƈ1. ƑƤ ƶπƱƮƱƦƬƴƵƨƢ  ƪ ƵƬΣơ ƵƪƳ πƤƲƤΣƠƵƲƱƶ ܽ, ƦƬƤ ƵƪƯ ƱπƱƢƤ  

ƬƴƸƾƨƬ :  ܽ ൌ ׬ ሺʹݔ ൅ Ͷሻଵ଴ dx              

ƐƱƯƟƧƨƳ 4 
ƈ2. ΓƬƤ ܽ ൌ ͷ ƯƤ  ΣƨƵƤƷƠƲƨƵƨ ƵƱƯ πƤƲƤπƟƯƺ  πƢƯƤƭƤ ƴƵƱ 

ƵƨƵƲƟƧƬƽ  ƴƤƳ ƭƤƬ ƯƤ ƵƱƯ ƴƶΣπƮƪƲƿƴƨƵƨ .   
ƐƱƯƟƧƨƳ 9  

ƈ3. ΓƬƤ ܽ ൌ ͷ ƯƤ ƥƲƨƫƨƢ ƪ ΣƠƴƪ ƵƬΣơ ƵƺƯ ƪΣƨƲƿƯ ƤπƱƶƴƢƤƳ  
ƵƺƯ ΣƤƫƪƵƿƯ .   

ƐƱƯƟƧƨƳ 4 
ƈ4. ΓƬƤ ܽ ൌ ͷ ƯƤ  ƥƲƨƫƨƢ ƵƱ πƱƴƱƴƵƽ ƵƺƯ ΣƤƫƪƵƿƯ πƱƶ 

ƤπƱƶƴƢƤƴƤƯ    ƵƱƶƮƟƸƬƴƵƱƯ 6 ƪΣƠƲƨƳ .   
           ƐƱƯƟƧƨƳ 4 

ƈ5. ΓƬƤ ܽ ൌ ͷ ƯƤ ƥƲƨƫƨƢ  ƪ ƧƬƟΣƨƴƱƳ .        
      ƐƱƯƟƧƨƳ 4 

 
 



ΑƕΧΗ 4ΗƗ ƗΕƏƍεΑƗ- ε΄ ƉƗƔƉƕƍƑάƑ 

ƘΕƏƓƗ 4ΗƗ ΑƔƓ 4 ƗΕƏƍεΕƗ 

ƌƉƐƆ ε  
Η ƪΣƨƲơƴƬƤ ƨƢƴπƲƤưƪ  (ƴƨ ₠) ΣƢƤƳ ΣƱƯƟƧƤƳ πƤƲƤƦƺƦơƳ  
ƸƟƮƶƥƤ Ƥπƽ ƵƪƯ πƿƮƪƴƪ ݔ ƵƽƯƺƯ ƸƟƮƶƥƤ ƧƢƯƨƵƤƬ Ƥπƽ Ƶƪ 
ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ 

ሻݔሺܧ   ൌ ʹͷͲݔ,  Ͳ ൑ ݔ ൑ ʹͲ,  

     ƨƯƿ  ƵƱ ƴƶƯƱƮƬƭƽ ƭƽƴƵƱƳ πƤƲƤƦƺƦơƳ  ƤƶƵơƳ ƵƪƳ πƱƴƽƵƪƵƤƳ  
ƧƢƯƨƵƤƬ Ƥπƽ Ƶƪ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ 

ሻݔሺܭ     ൌ ͳͲݔଶ െ ͷͲݔ ൅ ͷͲͲ   

ε1. ƑƤ ƤπƱƧƨƬƸƵƨƢ  ƽƵƬ ƪ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ ƵƱƶ ƭƠƲƧƱƶƳ ƨƢƯƤƬ :  ܲሺݔሻ ൌ െͳͲݔଶ ൅ ͵ͲͲݔ െ ͷͲͲ 
ƐƱƯƟƧƨƳ 6 

ε2. ƑƤ ƥƲƨƫƨƢ ƵƱ ƭƠƲƧƱƳ ƵƪƳ ΣƱƯƟƧƤƳ πƤƲƤƦƺƦơƳ  Ƥπƽ ƵƪƯ 
πƿƮƪƴƪ  10 ƵƽƯƺƯ ƸƟƮƶƥƤ .          ƐƱƯƟƧƨƳ 5 

ε3.ƔƱƬƽƳ ƨƢƯƤƬ Ʊ ƲƶƫΣƽƳ ΣƨƵƤƥƱƮơƳ ƵƪƳ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪƳ    
ƭƠƲƧƱƶƳ ;                                                         ƐƱƯƟƧƨƳ 3  

ε4. Ɣƽƴƪ πƱƴƽƵƪƵƤ ƸƟƮƶƥƤ πƲƠπƨƬ  ƯƤ πƱƶƮƪƫƨƢ , ƿƴƵƨ ƵƱ 
ƭƠƲƧƱƳ ƵƪƳ ΣƱƯƟƧƤƳ πƤƲƤƦƺƦơƳ  ƯƤ ƦƢƯƨƬ ΣƠƦƬƴƵƱ ;       

ƐƱƯƟƧƨƳ 7          

ε5.ƑƤ ƥƲƨƫƨƢ ƵƱ ΣƠƦƬƴƵƱ  ƭƠƲƧƱƳ ƵƪƳ ΣƱƯƟƧƤƳ πƤƲƤƦƺƦơƳ .   
ƐƱƯƟƧƨƳ 4 

ƓεƋƈƍƉƗ ƈƍƆ ƘƓƙƗ ƉƒƉƘƆƊƓƐƉƑƓƙƗ 
1. ƗƵƱ ƵƨƵƲƟƧƬƱ ƯƤ ƦƲƟƹƨƵƨ ΣƽƯƱ ƵƤ πƲƱƭƤƵƤƲƭƵƬƭƟ  

(ƪΣƨƲƱΣƪƯƢƤ , ƨưƨƵƤƩƽΣƨƯƱ  ΣƟƫƪΣƤ). ƑƤ ΣƪƯ ƤƯƵƬƦƲƟƹƨƵƨ  
ƵƤ ƫƠΣƤƵƤ ƴƵƱ ƵƨƵƲƟƧƬƱ . 

2. ƑƤ ƦƲƟƹƨƵƨ ƵƱ ƱƯƱΣƤƵƨπƿƯƶΣƽ  ƴƤƳ ƴƵƱ πƟƯƺ ΣƠƲƱƳ ƵƺƯ 
ƷƺƵƱƤƯƵƬƦƲƟƷƺƯ , ƤΣƠƴƺƳ ΣƽƮƬƳ ƴƤƳ πƤƲƤƧƱƫƱƾƯ .  εƨƯ 
ƨπƬƵƲƠπƨƵƤƬ ƯƤ ƦƲƟƹƨƵƨ ƭƤΣƬƟ ƟƮƮƪ ƴƪΣƨƢƺƴƪ .  ƎƤƵƟ ƵƪƯ 
ƤπƱƸƿƲƪƴơ  ƴƤƳ ƯƤ πƤƲƤƧƿƴƨƵƨ  ΣƤƩƢ Σƨ ƵƱ ƵƨƵƲƟƧƬƱ ƭƤƬ 
ƵƤ ƷƺƵƱƤƯƵƢƦƲƤƷƤ .  

3. ƑƤ ƤπƤƯƵơƴƨƵƨ ƴƵƱ ƵƨƵƲƟƧƬƽ ƴƤƳ ƴƨ ƽƮƤ ƵƤ ƫƠΣƤƵƤ , 
ΣƽƯƱ Σƨ ΣπƮƨ ơ ΣƤƾƲƱ ƴƵƶƮƽ ƤƯƨưƢƵƪƮƪƳ  ΣƨƮƟƯƪƳ .  

4. ƎƟƫƨ ƨπƬƴƵƪΣƱƯƬƭƟ ƵƨƭΣƪƲƬƺΣƠƯƪ  ƤπƟƯƵƪƴƪ ƨƢƯƤƬ 
ƤπƱƧƨƭƵơ .  

5. εƬƟƲƭƨƬƤ ƨưƠƵƤƴƪƳ :  ƵƲƨƬƳ (3) ƿƲƨƳ ΣƨƵƟ Ƶƪ ƧƬƤƯƱΣơ ƵƺƯ 
ƷƺƵƱƤƯƵƬƦƲƟƷƺƯ .  

6. ΏƲƤ ƧƶƯƤƵơƳ ƤπƱƸƿƲƪƴƪƳ :  10.00 π.Σ. 
KƆƏƋ ƉƔƍƘƙΧƍƆ 

ƘƉƏƓƗ ƐƋƑƙƐƆƘƓƗ 


