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ǼΠǹΝǹΛǾΠΣΙΚǼ΢ ΠǹΝǼΛΛǹǻΙΚǼ΢ ǼΞǼΣǹ΢ǼΙ΢ 

ǻ΄ ΣǹΞǾ΢  Ǽ΢ΠǼΡΙΝΟΤ ΓǼΝΙΚΟΤ ΛΤΚǼΙΟΤ 

ǻǼΤΣǼΡǹ 10 ΙΟΤΝΙΟΤ 2013  -  ǼΞǼΣǹǽΟΜǼΝΟ ΜǹΘǾΜǹ: 

ΜǹΘǾΜǹΣΙΚǹ ΚǹΙ ΢ΣΟΙΧǼΙǹ ΢ΣǹΣΙ΢ΣΙΚǾ΢ ΓǼΝΙΚǾ΢ ΠǹΙǻǼΙǹ΢ 

΢ΤΝΟΛΟ ΢ǼΛΙǻΩΝ: ΣǼ΢΢ǼΡΙ΢ (4) 

 

ΘǼΜǹ ǹ 
 
ǹ1. ΑȞ  ȠȚ ıυȞαȡĲȒıİȚȢ  f, g İȓȞαȚ  παȡαȖȦȖȓıȚȝİȢ ıĲȠ ,  Ȟα απȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ:  

( )f(x) + g(x)  = f (x) + g (x) ,  x′ ′ ′ ∈  

ΜκθΪįİμ 7 
 
ǹ2. ȃα  ȠȡȓıİĲİ  ĲȠ  ȝȑĲȡȠ  įȚαıπȠȡȐȢ İτλκμ  Ȓ ετηαθıβ.  

ΜκθΪįİμ 4 
 
ǹ3. ȉȚ  ȠȞȠȝȐȗİĲαȚ  παȡȐȖȦȖȠȢ  ȝȚαȢ ıυȞȐȡĲȘıȘȢ  f  ıĲȠ  ıȘȝİȓȠ  xo  ĲȠυ πİįȓȠυ  

ȠȡȚıȝȠȪ  ĲȘȢ;  
ΜκθΪįİμ 4 

 
ǹ4. Να χαȡαțĲȘȡȓıİĲİ ĲȚȢ πȡȠĲȐıİȚȢ πȠυ αțȠȜȠυșȠȪȞ, γȡȐφȠȞĲαȢ ıĲȠ ĲİĲȡȐįȚȩ ıαȢ, įȓπȜα 

ıĲȠ γȡȐȝȝα πȠυ αȞĲȚıĲȠȚχİȓ ıİ țȐșİ πȡȩĲαıȘ, ĲȘ ȜȑȟȘ ΣωıĲό, αȞ Ș πȡȩĲαıȘ İȓȞαȚ 
ıωıĲȒ, Ȓ Λάθος, αȞ Ș πȡȩĲαıȘ İȓȞαȚ ȜαȞșαıȝȑȞȘ. 

 

α) o
x xo

lim (ıυȞx) = ıυȞx→  

(ȝȠȞȐįİȢ 2) 

ȕ) ( )c f(x) = c f (x)′ ′  

(ȝȠȞȐįİȢ 2) 
 
Ȗ) Ȉİ  ȝȚα πȠıȠĲȚțȒ ȝİĲαȕȜȘĲȒ αȞĲȓ ĲȠυ ȡαȕįȠȖȡȐȝȝαĲȠȢ  

ȤȡȘıȚȝȠπȠȚİȓĲαȚ  ĲȠ įδΪγλαηηα  ıυξθκĲάĲπθ.  

(ȝȠȞȐįİȢ 2) 
į) ΈȞα  įİȓȖȝα  ĲȚȝȫȞ ȝȚαȢ ȝİĲαȕȜȘĲȒȢ Χ ȤαȡαțĲȘȡȓȗİĲαȚ  ȠȝȠȚȠȖİȞȑȢ , 

ȩĲαȞ Ƞ ıυȞĲİȜİıĲȒȢ ȝİĲαȕȠȜȒȢ  ȟİπİȡȞȐ  ĲȠ 10% 

(ȝȠȞȐįİȢ 2) 
İ) ΓȚα  ĲȚȢ ıȤİĲȚțȑȢ  ıυȤȞȩĲȘĲİȢ  f i,  ȩπȠυ  i  = 1, 2, ... ,ț  ĲȦȞ  ĲȚȝȫȞ  x i  ȝȚαȢ 

ȝİĲαȕȜȘĲȒȢ  Χ,  ȚıȤȪİȚ :  

f1 + f2 + ... + fț = 1 

(ȝȠȞȐįİȢ 2) 
ΜκθΪįİμ 10 



ΑƕΧΗ 2ΗƗ ƗΕƏƍ∆ΑƗ – ΕƔΑΝΑƏΗƔƘƍƎΕƗ  ∆΄  ΕƗƔΕƕƍΝΩΝ 

 
ƘΕƏƓƗ 2ΗƗ ΑƔƓ 4 ƗΕƏƍ∆ΕƗ 

 

ΘǼΜǹ Ǻ 
 
ǻȓȞİĲαȚ  Ș ıυȞȐȡĲȘıȘ  –3f(x) = αx  ȕx + 5 ,   x   țαȚ  α, ȕ ∈ ∈ ,  ĲȘȢ ȠπȠȓαȢ Ș ȖȡαφȚțȒ 

παȡȐıĲαıȘ  įȚȑȡȤİĲαȚ  απȩ ĲȠ  ıȘȝİȓȠ Α(-1, 9) țαȚ  ȚıȤȪİȚ  ȩĲȚ:  
 

x 22

x+7 3– 
lim

–

1
  = 

x 4 12α→  

 
Ǻ1.  ȃα  απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ α  = 2  țαȚ  ȕ = 6 

ΜκθΪįİμ 9  
 
Ǻ2.  ΓȚα  α  = 2 țαȚ  ȕ  = 6 Ȟα  ȕȡİȓĲİ  Ĳα  ıȘȝİȓα  ĲȘȢ ȖȡαφȚțȒȢ  παȡȐıĲαıȘȢ  ĲȘȢ  

ıυȞȐȡĲȘıȘȢ  f  ıĲα ȠπȠȓα Ș İφαπĲȠȝȑȞȘ  İȓȞαȚ  παȡȐȜȜȘȜȘ ıĲȠȞ ȐȟȠȞα x x′ .  
ΜκθΪįİμ 8  

 
Ǻ3.  ȃα  ȕȡİȓĲİ  ĲȘȞ  ĲȚȝȒ ĲȠυ x ȖȚα  ĲȘȞ  ȠπȠȓα Ƞ ȡυșȝȩȢ  ȝİĲαȕȠȜȒȢ  ĲȘȢ 

ıυȞȐȡĲȘıȘȢ  f  ȖȓȞİĲαȚ  İȜȐȤȚıĲȠȢ.  
ΜκθΪįİμ 8 

 

 

ΘǼΜǹ Γ 
 

ǻȓȞİĲαȚ  Ș ıυȞȐȡĲȘıȘ  
2

x
g(x) = +1, x  

x +1
∈  .  ΑȞ x1 ,  x2 , x3 ,  x4  İȓȞαȚ  ȠȚ ĲȚȝȑȢ ȝȚαȢ 

ȝİĲαȕȜȘĲȒȢ  Χ ȝİ αȞĲȓıĲȠȚȤİȢ  ıȤİĲȚțȑȢ  ıυȤȞȩĲȘĲİȢ  f1, f2, f3, f4 ,  ȩπȠυ :  

x1  = -1,  x2  = 0,  1 < x3  < x4, 

1 1f  = g(x ) –
1

 
3

 ,   2 2f  = g(x ) –
1

3
   țαȚ  3

x 1

1
f = –

g (x)
    li

1
m

6  x –→
′

 

ȉȩĲİ :  

Γ1. Ȟα  ȕȡİȓĲİ ĲȘȞ  İȟȓıȦıȘ  ĲȘȢ İφαπĲȠȝȑȞȘȢ  (İ) ĲȘȢ ȖȡαφȚțȒȢ  παȡȐıĲαıȘȢ  ĲȘȢ  

g, Ș ȠπȠȓα  ıȤȘȝαĲȓȗİȚ  ȝİ ĲȠȞ ȐȟȠȞα x x′  ȖȦȞȓα 45Ƞ 

ΜκθΪįİμ 6 
Γ2. Ȟα ȝİȜİĲȒıİĲİ  ĲȘ ıυȞȐȡĲȘıȘ g ȦȢ πȡȠȢ ĲȘȞ  ȝȠȞȠĲȠȞȓα țαȚ  Ĳα αțȡȩĲαĲα.  

ΜκθΪįİμ 6 
Γ3. αȞ  Ș İφαπĲȠȝȑȞȘ  (İ) ȑȤİȚ  İȟȓıȦıȘ  y = x+1 țαȚ  ıİ αυĲȒȞ  αȞȒțȠυȞ  Ĳα  ıȘȝİȓα  

Ȃț(xț, yț),  ȩπȠυ ț = 1, 2, 3, 4   ȖȚα Ĳα ȠπȠȓα  ȚıȤȪİȚ   

ț țx y2į = į  țαȚ   
țyR 5=     

 ĲȩĲİ Ȟα υπȠȜȠȖȓıİĲİ  ĲȚȢ ĲȚȝȑȢ  x3 țαȚ x4  ĲȘȢ ȝİĲαȕȜȘĲȒȢ Χ,  ȩπȠυ 
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țxį :  Ș įȚȐȝİıȠȢ  ĲȦȞ  ĲİĲȝȘȝȑȞȦȞ  ĲȦȞ ıȘȝİȓȦȞ  Ȃț ,  

țyį :  Ș įȚȐȝİıȠȢ  ĲȦȞ  ĲİĲαȖȝȑȞȦȞ  ĲȦȞ ıȘȝİȓȦȞ  Ȃț țαȚ  

țyR :  ĲȠ İȪȡȠȢ ĲȦȞ  ĲİĲαȖȝȑȞȦȞ ĲȦȞ ıȘȝİȓȦȞ Ȃț   

ΜκθΪįİμ 5 

Γ4. Ȟα υπȠȜȠȖȓıİĲİ ĲȘ ȝȑıȘ  ĲȚȝȒ ĲȦȞ  ĲȚȝȫȞ  x1 , x2 , x3 , x4  

ΜκθΪįİμ 8 
 

ΘǼΜǹ ǻ 
 
ǼȟİĲȐȗȠυȝİ  ȑȞα  įİȓȖȝα  ȝİȖȑșȠυȢ  Ȟ ȦȢ πȡȠȢ ȝȓα  πȠıȠĲȚțȒ  ȝİĲαȕȜȘĲȒ Χ țαȚ  
ȠȝαįȠπȠȚȠȪȝİ  ĲȚȢ παȡαĲȘȡȒıİȚȢ ĲȠυ įİȓȖȝαĲȠȢ  ıİ 5 ȚıȠπȜαĲİȓȢ țȜȐıİȚȢ πȜȐĲȠυȢ 
c, ȩπȦȢ φαȓȞİĲαȚ  ıĲȠȞ  παȡαțȐĲȦ πȓȞαțα:  
 

ΚζΪıİδμ  
ΚİθĲλδεΫμ  
ĲδηΫμ 

x i  
f i% F i  F i% 

[α, ·)    Ȝ  

[·  , ·)    3Ȝ  + 10 

[·  , ·)     

[·  , ·)    țȜ2 – 2Ȝ + 10 

[·  , ·)    țȜ2 – 3Ȝ + 30 

΢τθκζα      

 

ǻȓȞİĲαȚ  ȩĲȚ  ȠȚ  αșȡȠȚıĲȚțȑȢ  ıȤİĲȚțȑȢ  ıυȤȞȩĲȘĲİȢ  F3  țαȚ  F5  İȓȞαȚ  ȠȚ  ȡȓȗİȢ  ĲȘȢ  

İȟȓıȦıȘȢ:  

5x2  – 8x + 3ț = 0 , ȩπȠυ x   țαȚ  ț  ∈ ∈   

ǻ1. ȃα  απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ ț = 1 țαȚ Ȝ = 10  

ΜκθΪįİμ 8  
ǻ2. ȃα  απȠįİȓȟİĲİ ȩĲȚ f1% = 10 , f2% = 30 , f3% = 20 , f4% = 30 țαȚ f5% = 10    

ΜκθΪįİμ 5  
 

ǻ3. ΑȞ  ĲȠ 25% ĲȦȞ  παȡαĲȘȡȒıİȦȞ  İȓȞαȚ  ȝȚțȡȩĲİȡİȢ  ĲȠυ 16 țαȚ  ĲȠ 25% ĲȦȞ  
παȡαĲȘȡȒıİȦȞ   İȓȞαȚ   ȝİȖαȜȪĲİȡİȢ   Ȓ  ȓıİȢ  ĲȠυ  24,  ĲȩĲİ  Ȟα   απȠįİȓȟİĲİ  
ȩĲȚ α = 10 țαȚ  c = 4  

(ȝȠȞȐįİȢ 4) 
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 ȈĲȘ ıυȞȑȤİȚα  Ȟα ȝİĲαφȑȡİĲİ  ıĲȠ ĲİĲȡȐįȚȩ  ıαȢ ĲȠȞ  παȡαπȐȞȦ  πȓȞαțα  
țαĲȐȜȜȘȜα  ıυȝπȜȘȡȦȝȑȞȠ.  

(ȝȠȞȐįİȢ 4) 
ΜκθΪįİμ 8  

 

ǻ4. ΑȞ  ĲȠ πȜȒșȠȢ ĲȦȞ παȡαĲȘȡȒıİȦȞ  πȠυ İȓȞαȚ  ȝİȖαȜȪĲİȡİȢ  Ȓ ȓıİȢ ĲȠυ 22 
İȓȞαȚ  800, ĲȩĲİ Ȟα  υπȠȜȠȖȓıİĲİ  ĲȠ ȝȑȖİșȠȢ  ĲȠυ įİȓȖȝαĲȠȢ.  

ΜκθΪįİμ 4  
 

 
 
 
 
 

 
ΟǻǾΓΙǼ΢  (γδα Ĳκυμ  İιİĲαακηΫθκυμ) 

 
1. ȈĲȠ İȟȫφυȜȜȠ  ĲȠυ ĲİĲȡαįȓȠυ Ȟα  ȖȡȐȥİĲİ  ĲȠ İȟİĲαȗȩȝİȞȠ  ȝȐșȘȝα.  ȈĲȠ  

İıȫφυȜȜȠ  πȐȞȦ-πȐȞȦ  Ȟα  ıυȝπȜȘȡȫıİĲİ  Ĳα αĲȠȝȚțȐ ıĲȠȚȤİȓα ȝαșȘĲȒ. ȈĲȘȞ 
αȡȤȒ  ĲȦȞ απαȞĲȒıİȫȞ  ıαȢ Ȟα  ȖȡȐȥİĲİ  πȐȞȦ-πȐȞȦ  ĲȘȞ ȘȝİȡȠȝȘȞȓα  țαȚ  ĲȠ  
İȟİĲαȗȩȝİȞȠ  ȝȐșȘȝα .  ȃα  ȝȘȞ  αȞĲȚȖȡȐȥİĲİ  Ĳα  șȑȝαĲα  ıĲȠ ĲİĲȡȐįȚȠ țαȚ  θα  
ηβθ  γλΪοİĲİ  πȠυșİȞȐ ıĲȚȢ απαȞĲȒıİȚȢ ıαȢ ĲȠ ȩȞȠȝȐ ıαȢ.  

2. ȃα ȖȡȐȥİĲİ ĲȠ ȠȞȠȝαĲİπȫȞυȝȩ ıαȢ ıĲȠ πȐȞȦ ȝȑȡȠȢ ĲȦȞ φȦĲȠαȞĲȚȖȡȐφȦȞ 
αȝȑıȦȢ ȝȩȜȚȢ ıαȢ παȡαįȠșȠȪȞ. ȉυȤȩȞ ıȘȝİȚȫıİȚȢ ıαȢ πȐȞȦ ıĲα șȑȝαĲα įİȞ 
șα ȕαșȝȠȜȠȖȘșȠȪȞ ıİ țαȝȓα πİȡȓπĲȦıȘ. ΚαĲȐ  ĲȘȞ  απȠȤȫȡȘıȒ  ıαȢ Ȟα  
παȡαįȫıİĲİ  ȝαȗȓ  ȝİ ĲȠ ĲİĲȡȐįȚȠ țαȚ Ĳα  φȦĲȠαȞĲȓȖȡαφα .  

3. ȃα  απαȞĲȒıİĲİ ıĲκ  ĲİĲλΪįδσ  ıαμ  ıİ ȩȜα  Ĳα  șȑȝαĲα  ησθκ  ȝİ ȝπȜİ Ȓ ησθκ 
ȝİ ȝαȪȡȠ ıĲυȜȩ  ȝİ ȝİȜȐȞȚ  πȠυ įİȞ  ıȕȒȞİȚ .  ȂȠȜȪȕȚ  İπȚĲȡȑπİĲαȚ ,  ησθκ  αȞ  ĲȠ  
ȗȘĲȐİȚ  Ș İțφȫȞȘıȘ , țαȚ  ȂΟȃΟ ȖȚα πȓȞαțİȢ, įȚαȖȡȐȝȝαĲα țȜπ.  

4. ΚȐșİ απȐȞĲȘıȘ İπȚıĲȘȝȠȞȚțȐ  ĲİțȝȘȡȚȦȝȑȞȘ İȓȞαȚ  απȠįİțĲȒ.  
5. ǻȚȐȡțİȚα  İȟȑĲαıȘȢ: ĲȡİȚȢ (3) ȫȡİȢ ȝİĲȐ  ĲȘ įȚαȞȠȝȒ  ĲȦȞ φȦĲȠαȞĲȚȖȡȐφȦȞ.  
6. ΧȡȩȞȠȢ įυȞαĲȒȢ απȠȤȫȡȘıȘȢ : 18:15 
 
 

KǹΛǾ  ǼΠΙΣΤΧΙǹ   
 

ΣǼΛΟ΢ ΜǾΝΤΜǹΣΟ΢  
 


