
ΑƕΧƋ 1ƋƗ ƗΕƏƍεΑƗ - ε΄ ƉƗƔƉƕƍƑάƑ  
 

 

ƘΕƏƓƗ 1ƋƗ ΑƔƓ 4 ƗΕƏƍεΕƗ 

ƉƔƆƑƆƏƋƔƘƍƎƉƗ  ƔƆƑƉƏƏƋƑƍƉƗ ƉƒƉƘƆƗƉƍƗ 

ε΄ ƘƆƒƋƗ ƉƗƔƉƕƍƑƓƙ  ƈƉƑƍƎƓƙ ƏƙƎƉƍƓƙ  

ƔƉƐƔƘƋ 14 ƍƓƙƑƍƓƙ 2012 

ƉƒƉƘƆƊƓƐƉƑƓ  ƐƆƌƋƐƆ : ƐƆƌƋƐƆƘƍƎƆ ƌƉƘƍƎƋƗ  

ƎƆƍ ƘƉΧƑƓƏƓƈƍƎƋƗ ƎƆƘƉƙƌƙƑƗƋƗ : 

 ƗƙƑƓƏƓ  ƗƉƏƍεάƑ : ƘƉƗƗƉƕƍƗ (4) 

 

ƌƉƐƆ Ɔ 

A1. ΑƯ 21 , zz ƨƢƯƤƬ ΣƬƦƤƧƬƭƱƢ ƤƲƬƫΣƱƢ, ƯƤ ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ : 
     2121 zzzz =  

ƐƱƯƟƧƨƳ 7 

A2. ƔƽƵƨ ƧƾƱ ƴƶƯƤƲƵơƴƨƬƳ f  ƭƤƬ g  ƮƠƦƱƯƵƤƬ ƢƴƨƳ ; 
ƐƱƯƟƧƨƳ 2 

Ɔ3. ƑƤ ƧƬƤƵƶπƿƴƨƵƨ ƵƱ ƫƨƿƲƪΣƤ Rolle. 
ƐƱƯƟƧƨƳ 6 

 

Ɔ4. Να ƸαƲαƭƵƪƲƢƴƨƵƨ ƵƬƳ πƲƱƵƟƴƨƬƳ πƱƶ αƭƱƮƱƶƫƱƾƯ, 
ƦƲƟƷƱƯƵαƳ ƴƵƱ ƵƨƵƲƟƧƬƽ ƴαƳ ƧƢπƮα ƴƵƱ ƦƲƟμμα πƱƶ 
αƯƵƬƴƵƱƬƸƨƢ ƴƨ ƭƟƫƨ πƲƽƵαƴƪ Ƶƪ ƮƠưƪ ΣωƴƵό, αƯ ƪ 
πƲƽƵαƴƪ ƨƢƯαƬ ƴωƴƵơ, ơ ΛάθοƳ, αƯ ƪ πƲƽƵαƴƪ ƨƢƯαƬ 
ƮαƯƫαƴμƠƯƪ .  

 

Ƥ) Ƌ ƦƲƤƷƬƭơ πƤƲƟƴƵƤƴƪ ƵƪƳ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪƳ f−  ƨƢƯƤƬ 
ƴƶΣΣƨƵƲƬƭơ, ƺƳ πƲƱƳ ƵƱƯ ƟưƱƯƤ xx′ , ƵƪƳ ƦƲƤƷƬƭơƳ 
πƤƲƟƴƵƤƴƪƳ ƵƪƳ f  

 

 ƥ) Ƌ ƧƬƤƯƶƴΣƤƵƬƭơ ƤƭƵƢƯƤ ƵƱƶ ƤƫƲƱƢƴΣƤƵƱƳ ƵƺƯ 
ΣƬƦƤƧƬƭƿƯ iβα +  ƭƤƬ iδγ + ƨƢƯƤƬ ƵƱ ƟƫƲƱƬƴΣƤ ƵƺƯ 

ƧƬƤƯƶƴΣƤƵƬƭƿƯ ƤƭƵƢƯƺƯ ƵƱƶƳ. 
 

 Ʀ)   ΓƬƤ ƵƪƯ πƱƮƶƺƯƶΣƬƭơ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ  
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ΑƕΧƋ 2ƋƗ ƗΕƏƍεΑƗ - ε΄ ƉƗƔƉƕƍƑάƑ  
 

 

ƘΕƏƓƗ 2ƋƗ ΑƔƓ 4 ƗΕƏƍεΕƗ 

  
 Ƨ) ΑƯ ΣƬƤ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ f  ƧƨƯ ƨƢƯƤƬ ƴƶƯƨƸơƳ ƴƨ ƠƯƤ ƴƪΣƨƢƱ 

0x , ƵƽƵƨ ƧƨƯ ΣπƱƲƨƢ ƯƤ ƨƢƯƤƬ πƤƲƤƦƺƦƢƴƬΣƪ ƴƵƱ 0x  
 

ƨ) ΈƴƵƺ ΣƬƤ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ f  πƤƲƤƦƺƦƢƴƬΣƪ ƴƨ ƠƯƤ ƧƬƟƴƵƪΣƤ 

),( βα , Σƨ ƨưƤƢƲƨƴƪ ƢƴƺƳ ƠƯƤ ƴƪΣƨƢƱ ƵƱƶ 0x , ƴƵƱ ƱπƱƢƱ ƽΣƺƳ 
ƪ  f  ƨƢƯƤƬ ƴƶƯƨƸơƳ. ΑƯ 0)( >′ xf  ƴƵƱ ),( 0xα  ƭƤƬ 0)( <′ xf  

ƴƵƱ ),( 0 βx , ƵƽƵƨ ƵƱ )( 0xf  ƨƢƯƤƬ ƵƱπƬƭƽ ƨƮƟƸƬƴƵƱ  ƵƪƳ f   

ƐƱƯƟƧƨƳ 10 
 
ƌƉƐƆ Ƈ 

ƌƨƺƲƱƾΣƨ ƵƱƶƳ ΣƬƦƤƧƬƭƱƾƳ ƤƲƬƫΣƱƾƳ z, Σƨ zΛ–1, ƦƬƤ ƵƱƶƳ 

ƱπƱƢƱƶƳ Ʊ ƤƲƬƫΣƽƳ w=
1z

1z

+
−

 ƨƢƯƤƬ ƷƤƯƵƤƴƵƬƭƽƳ. 

ƑƤ ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ: 

 

B1. 1z =  

ƐƱƯƟƧƨƳ 9 
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z ƨƢƯƤƬ πƲƤƦΣƤƵƬƭƽƳ . 

ƐƱƯƟƧƨƳ 8 
 

B3. ⎟⎟⎠
⎞⎜⎜⎝

⎛ +
21 z

1

z

1
 (z1+z2)Π4, ƽπƱƶ z1, z2 ƧƾƱ Ƥπƽ ƵƱƶƳ πƤƲƤπƟƯƺ 

ΣƬƦƤƧƬƭƱƾƳ ƤƲƬƫΣƱƾƳ z 

ƐƱƯƟƧƨƳ 8 
 

 

 



ΑƕΧƋ 3ƋƗ ƗΕƏƍεΑƗ - ε΄ ƉƗƔƉƕƍƑάƑ  
 

 

ƘΕƏƓƗ 3ƋƗ ΑƔƓ 4 ƗΕƏƍεΕƗ 

ƌƉƐƆ ƈ 

ΔȓȞεĲαι η ıυȞάȡĲηıη :f  → ȝε  =)(xf ⎪⎩
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α ∈βα , ,  

η οποȓα εȓȞαι ıυȞεχȒȢ ıĲο 10 =x  

 

ƈ1. ƑƤ ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ αββ =− 22  ƭƤƬ ƽƵƬ 1−≥α  

      
ƐƱƯƟƧƨƳ 6 

  

ƈ2. ΑƯ  ƨƢƯƤƬ ,11 ≤≤− α  ƯƤ ƤπƱƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ ƪ ƨưƢƴƺƴƪ 0)( =xf  ƠƸƨƬ 
ΣƢƤ ƵƱƶƮƟƸƬƴƵƱƯ ƲƢƩƤ ƴƵƱ ƧƬƟƴƵƪΣƤ [ ]1,1−  

ƐƱƯƟƧƨƳ 8 
 

ƈ3. ΑƯ ƪ f  ƨƢƯƤƬ πƤƲƤƦƺƦƢƴƬΣƪ ƴƵƱ 10 =x , ƯƤ ƥƲƨƢƵƨ ƵƤ a ƭƤƬ β  

ƐƱƯƟƧƨƳ 6 

ƈ4. ΑƯ 
4

5=α  ƭƤƬ ,
2

1−=β  ƯƤ ƥƲƨƢƵƨ ƵƪƯ ƨƷƤπƵƱΣƠƯƪ ƵƪƳ ƦƲƤƷƬƭơƳ 

πƤƲƟƴƵƤƴƪƳ ƵƪƳ f ƴƵƱ ƴƪΣƨƢƱ ( ))1(,1 f  

ƐƱƯƟƧƨƳ 5 

 

ƌƉƐƆ ε  

ΈƴƵƺ  ƪ πƤƲƤƦƺƦƢƴƬΣƪ ƴƵƱ ƧƬƟƴƵƪΣƤ ( )1,1−  ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ f  Σƨ 

3)0( −=f  ƭƤƬ ƪ ƴƶƯƟƲƵƪƴƪ )1,1(,)(
1

1
)(

2
−∈−= xxf

x
xg  Σƨ 

,)1,1(,3)( −∈−≤ xxxg β  ƽπƱƶ ∈β    

εƢƯƨƵƤƬ ƨπƬπƮƠƱƯ ƽƵƬ ƪ πƤƲƟƦƺƦƱƳ f ′  ƵƪƳ f ƨƢƯƤƬ ƦƯƪƴƢƺƳ 
ƤƾưƱƶƴƤ ƴƵƱ ƧƬƟƴƵƪΣƤ ( )1,1−  

 

 



ΑƕΧƋ 4ƋƗ ƗΕƏƍεΑƗ - ε΄ ƉƗƔƉƕƍƑάƑ  
 

 

ƘΕƏƓƗ 4ƋƗ ΑƔƓ 4 ƗΕƏƍεΕƗ 

ε1. ƑƤ ƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ ƱƬ ƦƲƤƷƬƭƠƳ πƤƲƤƴƵƟƴƨƬƳ ƵƺƯ 
ƴƶƯƤƲƵơƴƨƺƯ f ƭƤƬ g  ƠƸƱƶƯ ƭƱƬƯƽ ƴƪΣƨƢƱ Σƨ ƵƨƵΣƪΣƠƯƪ 

00 =x  ƭƤƬ ƭƱƬƯơ ƨƷƤπƵƱΣƠƯƪ ƴƵƱ ƴƪΣƨƢƱ ƤƶƵƽ .  

ƐƱƯƟƧƨƳ 6 
 

ε2. ƑƤ ƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ β=′ )0(g  ƭƤƬ ƽƵƬ ƪ ƭƱƬƯơ ƨƷƤπƵƱΣƠƯƪ ƵƺƯ 

ƦƲƤƷƬƭƿƯ πƤƲƤƴƵƟƴƨƺƯ ƵƺƯ ƴƶƯƤƲƵơƴƨƺƯ f ƭƤƬ g  ƴƵƱ 

ƭƱƬƯƽ ƵƱƶƳ ƴƪΣƨƢƱ Σƨ ƵƨƵΣƪΣƠƯƪ 00 =x  ƨƢƯƤƬ ƪ 3−= xy β  

ƐƱƯƟƧƨƳ 8 
 

ε3. ƑƤ ƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ ƪ ƨưƢƴƺƴƪ )1,1(,)( −∈=′ xxf β , ƠƸƨƬ 
ΣƱƯƤƧƬƭơ ƲƢƩƤ ƵƱ 0 

ƐƱƯƟƧƨƳ 4 

ε4. ƑƤ ƧƨƢưƨƵƨ ƽƵƬ ,3)( −≥ xxf β ƦƬƤ ƭƟƫƨ )1,1(−∈x  

ƐƱƯƟƧƨƳ 7 
 

 
ƓεƋƈƍƉƗ (ƦιƤ ƵƱƶƳ ƨưƨƵƤƩƱΣƠƯƱƶƳ) 

1. ƗƵƱ ƵƨƵƲƟƧƬƱ ƯƤ ƦƲƟƹƨƵƨ ΣƽƯƱ ƵƤ πƲƱƭƤƵƤƲƭƵƬƭƟ  (ƪΣƨƲƱΣƪƯƢƤ , 
ƨưƨƵƤƩƽΣƨƯƱ  ΣƟƫƪΣƤ).  ƑƤ ΣƪƯ ƤƯƵιƦƲƟψƨƵƨ  ƵƤ ƫƠΣƤƵƤ ƴƵƱ 
ƵƨƵƲƟƧƬƱ .  

2. ƑƤ ƦƲƟƹƨƵƨ ƵƱ ƱƯƱΣƤƵƨπƿƯƶΣƽ ƴƤƳ ƴƵƱ πƟƯƺ ΣƠƲƱƳ ƵƺƯ 
ƷƺƵƱƤƯƵƬƦƲƟƷƺƯ ƤΣƠƴƺƳ ΣƽƮƬƳ ƴƤƳ πƤƲƤƧƱƫƱƾƯ. εƨƯ ƨπιƵƲƠπƨƵƤι 
ƯƤ ƦƲƟψƨƵƨ ƭƤΣƬƟ ƟƮƮƪ ƴƪΣƨƢƺƴƪ. ƎƤƵƟ ƵƪƯ ƤπƱƸƿƲƪƴơ ƴƤƳ ƯƤ 
πƤƲƤƧƿƴƨƵƨ ΣƤƩƢ Σƨ ƵƱ ƵƨƵƲƟƧƬƱ ƭƤƬ ƵƤ ƷƺƵƱƤƯƵƢƦƲƤƷƤ .  

3. ƑƤ ƤπƤƯƵơƴƨƵƨ ƴƵƱ ƵƨƵƲƟƧιό ƴƤƳ ƴƨ ƽƮƤ ƵƤ ƫƠΣƤƵƤ .  
4. ƑƤ ƦƲƟƹƨƵƨ ƵƬƳ ƤπƤƯƵơƴƨƬƳ ƴƤƳ ΣόƯƱ Σƨ ΣπƮƨ ơ ΣόƯƱ  Σƨ ΣƤƾƲƱ 

ƴƵƶƮƽ .  ƐπƱƲƨƢƵƨ ƯƤ ƸƲƪƴƬΣƱπƱƬơƴƨƵƨ ΣƱƮƾƥƬ ΣƽƯƱ ƦƬƤ ƴƸƠƧƬƤ , 
ƧƬƤƦƲƟΣΣƤƵƤ ƭƤƬ πƢƯƤƭƨƳ .  

5. ƑƤ Σƪ ƸƲƪƴƬΣƱπƱƬơƴƨƵƨ ƸƤƲƵƢ ΣƬƮƬΣƨƵƲƠ . 
6. ƎƟƫƨ ƤπƟƯƵƪƴƪ ƵƨƭΣƪƲƬƺΣƠƯƪ ƨƢƯƤƬ ƤπƱƧƨƭƵơ .  
7. εƬƟƲƭƨƬƤ ƨưƠƵƤƴƪƳ :  ƵƲƨƬƳ (3) ƿƲƨƳ ΣƨƵƟ Ƶƪ ƧƬƤƯƱΣơ ƵƺƯ 

ƷƺƵƱƤƯƵƬƦƲƟƷƺƯ .  
8. ΧƲƽƯƱƳ ƧƶƯƤƵơƳ ƤπƱƸƿƲƪƴƪƳ :  18.30 

 
KƆƏƋ ƉƔƍƘƙΧƍƆ  

 ƘƉƏƓƗ ƐƋƑƙƐƆƘƓƗ 
 


